(Χαρακτηριστική Λυτικής προβλήματος) 


Εκλογικά συστήµατα 

Σκοπός των εκλογικών συστηµάτων είναι να απεικονίσουν όσο 
γίνεται πιο πιστά τη θέληση του εκλογικού σώματος. Θεωρούμε 
τρία εκλογικά συστήµατα 1) το πλειοψηφικό. 2) το σύστημα 
Βοτάᾳα, 3) το σύστηµα Ηατε. 

Έστω ότι υπάρχουν 3 υποψήφιοι Α. Β. Ο. Στο 1’ εκλέγεται ο 
υποψήφιος µε τις περισσότερες ψήφους, στο 2’ κάθε εκλογέας 
κατατάσσει τους υποψηφίους πρώτο. δεύτερο και τρίτο. 
Ὑπολογίζεται η µέση κατάταξη καθενός και ο έχων το 
µεγαλύτερο βεβαρηµένο µέσο όρο κερδίζει. Στο 3- πάλι κάθε 
εκλογέας κατατάσσει πρώτο, δεύτερο και τρίτο τους 
υποψήφιους. Εάν κανένας υποψήφιος δεν συγκεντρώσει την 
απόλυτη πλειοψηφία απὀ πρωτιές τότε ο υποψήφιος µε τις 
λιγότερες πρωτιές αποκλείεται και οι πρωτιές του δίνονται σε 
εκείνο τον υποψήφιο που έχει καταταγεί δεύτερος σε πρωτιές. 


Τα αποτελέσµατα µιας ψηφοφορίας δίνονται στον παρακάτω 




















πίνακα 

Κατάταξη Αριθµός ψηφοδελτίων 
ΑΒΟ 10 

Α(Β 4 

ΒΑςΟ 7 

ΒΟΑ 7 
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Να εξαχθούν τα αποτελέσµατα µε κάθε εκλογικό σύστημα. 
Βιβλιογραφία: 

ΊΊΊΡΟΠ { (αΤο/ΠΕΥ 

Ίδρυμα Ευγενίδη 510.764 

Σηµείωση: Ένα θεώρηµα του Κ. Αιτον’ αποδεικνύει ότι δεν 
υπάρχει τέλειο εκλογικό σύστημα : «Κάθε σύστημα µπορεί να 
μαγειρευτεῦ). 


Δώστε ένα τέτοιο παράδειγµα. 


Ι. Α Σύστημα 


Στο πρώτο σύστημα η κατάταξη των υποψηφίων γίνεται µε 
βάση τους αριθμούς των ψήφων που τους δίνουν πρώτη θέση 
στην τριάδα. 
Άρα µε το πρώτο σύστημα η κατανομή των νικητών είναι η 
εξής: 

Ι 5 ο Α υποψήφιος µε 14 ψήφους για την 1 θέση 
2 οΤ υποψήφιος µε 10 ψήφους για την | θέση 
3” οϱΒ υποψήφιος μεθ ψήφους για την 1 θέση 





Π. Β Σύστημα 


Έστω απίαµ, αι, αμ) η διατεταγμένη τριάδα που δηλώνει το 
πλήθος των ψήφων που παίρνειοι ( ]ς« 13) υποψήφιος για 
την] (1ς 1«32) θέση. 


Τότε ο πίνακας 


14 5 Ι4ιΑυποψήφιος 
Πτα, |- ο 17 2 |ΙΒυποψήφιος 
10. 11 121 υποψήφιος 


Εκφράζει την κατανομή των ψήφων κάθε υποψηφίου για την | 


θέση (1. 1 «3) 


Θεωρούμε µία συγκεκριμένη διατεταγμένη τριάδα βαρών 


δι! |3 
Β-|β,|-|2 
β.1 


[αι.β] να εκφράζει το σύνολο των ’ βαθμών΄’΄ που παίρνει ο 1 


Ξ(3.2.1) έτσι ώστε το εσωτερικό γινόμενο 


υποψήφιος. 
Τότε ο µέσος όρος των βαθμών των τριών υποψηφίων δίνεται 


από τον πίνακα 


| 4 5 18134 2 
Με ΟΙ ο το πο Ὅ 5 68 
33 τα Ἔς 
10. 11 121 


ς 


Συνεπώς, µε το δεύτερο σύστημα και την τριάδα βαρών 
ΒΞ/(39.2.1) η τελική κατάταξη των υποψηφίων είναι η εξής: 

Ι 5ο Β υποψήφιος µε µέσο όρο (65/33) 32 

20 Α υποψήφιος µε µέσο όρο 2 

301 υποψήφιος µε µέσο όρο (64/33) «2 


Τρίτο σύστημα 


Σύμφωνα µε το πρώτο σύστημα, ο υποψήφιος Β (ο οποίος έχει 
τις λιγότερες ’ πρωτιές΄’). αποκλείεται απὀ την κατανομή και οι 
΄Ἰπρωτιές΄΄ του δίνονται στον υποψήφιο Γ. Τότε η κατάταξη 


γίνεται ὡς εξής: 


ΑΒ 10 
Α(Β 4 
ΒΑς 0 
Β(ςΑ 0 
ΑΒ 2 
68Α 14 


Θεωρήσαμε ότι τα ψηφοδέλτια της µορφής ΒΑΟ 
προσμετρούνται στα ψηφοδέλτια της µορφής 06ΑΒ και τα 
ψηφοδέλτια της µορφής Β6Α προσμετρούνται στα ψηφοδέλτια 
της µορφής (ΒΑ. 
Συνεπώς, σύμφωνα µε: 
ο Το πρώτο σύστηµα η κατανομή των νικητών είναι η εξής: 
Γ ο υποψήφιος µε 19 ψήφους για την 11 θέση, 
230 Α υποψήφιος µε 14 ψήφους για την 1 θέση 


ο Το δεύτερο σύστημα, και θεωρώντας ὡς διατεταγμένη 


βι! |3 
ΒΞ/β, |-|2 
τριάδα βαρών Ξ(3.2.]). ο µέσος όρος 


δι) 


των βαρών των υποψηφίων Α και Γ, δίνεται από τον 


πίνακα 


. 

πιο 5 αμ 

43]1ο 4 101] |τ5 
74: 


Άρα η κατανομή τῶν νικητών, είναι η εξής: 
ΙΓ ο υποψήφιος Τ µε µέσο όρο 75/33 


2 ουποψήφιος Α µε µέσο όρο 56/33 


ΠΠ. Παρατηρούμε ότι µετο δεύτερο σύστημα, αν θεωρήσουμε 


βι 
θΞ β, 


3 


µία τυχαία τριάδα βαρών τότε τα εσωτερικά 


γινόμενα [α,β] και κατά συνέπεια οι αντίστοιχοι µέσοι όροι 
των ψήφων για κάθε υποψήφιο αι. εξαρτώνται από το 
συν(α;.ῇβ). 

Συγκεκριµένα κάθε εσωτερικό γινόμενο [αιβ] παίρνει 
μέγιστη | | | | τιµή την αι Ββ . αν και µόνο αν 


συν(α,,β)ΞΙ. 


βι 


Συνεπώς κατάλληλη επιλογή του διανύσματος ὂ5|Α, 


β, 
µπορεί να μεταβάλλει την τιµή τῶν εσωτερικών γινοµένων 
[α,β] για 
Ι«1«3, δηλαδή το δεύτερο σύστημα. 


Παρόμοια και για το τρίτο σύστημα. 


